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Problema 26:

Los polinomios de Laguerre Ln(z) est�an dados por

Ln(z) = ez
dn

dzn
(zne�z):

Muestre que, para todo z en el interior de un contorno simple C,

Ln(z) =
n!

2�i

Z
C

wne�(w�z)

(w � z)n+1
dw:

Problema 27:

Obtenga la f�ormula de Wallis

Z �=2

0

cos2n � d� =
(2n)!

(2nn!)2
�

2
:

al integrar f(z) = (z + (1=z))2n=z sobre jzj = 1.

Problema 28:

En los casos siguientes, desarrolle las funciones dadas en una serie de Taylor

alrededor de z0. Indique el m�aximo disco donde sea v�alida esta representaci�on:

f(z) = 1
1�z , z0 = �1.

f(z) = 1
1�z , z0 = i.

f(z) = 1
z
, z0 = +1.

f(z) = cos z, z0 = �=2.

f(z) = log z, z0 = 2e3�i.

Problema 29:

Demuestre que si dos funciones anal��ticas en un dominio D coinciden en un

subconjunto de D, que tiene un punto de acumulaci�on de D, entonces coinciden

en todos los puntos de D.

Problema 30:

Determine si existe una funci�on anal��tica en jzj < 2 que tome, en los puntos

z = 1=n, n = 1; 2; 3; : : : los valores dados en los ejercicios siguientes:

a) 0; 1; 0;�1; 0; 1; 0;�1; : : :
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b) 1; 0; 1=3; 0; 1=5; 0; 1=7; 0; 1=9; : : :

c) 1; 2=3; 3=5; 4=7; 5=9; 6=11; 7=13; 8=15; : : :
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